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1. Siano a, b, h numeri reali tali che

b ≥ a > 0, h > 0.

Calcolare il volume della “botte ellissoidale”{
(x, y, z) ∈ R3

∣∣∣∣ x2 + y2

a2
+

z2

b2
≤ 1, |z| ≤ h

}
al variare di h.

2. Calcolare ∫
S∪C

F

dove

• S è il segmento orientato avente (1, 1, 0) come punto iniziale e (1, 0, 0)
come punto finale;

• C è il quarto di circonferenza, nel piano x = 1, di centro (1, 1, 0) e orientato
in modo tale che (1, 0, 0) e (1, 1, 1) ne siano rispettivamente il punto iniziale
e il punto finale;

• F è il campo vettoriale

(x, y, z) 7→
(
− y

x2
,

1
x

, 1
)

.

3. Determinare:

• il dominio di esistenza D della funzione

(x, y) 7→ f(x, y) := ln
(

x

y

)
+ ixy;

• i punti di D in cui f è derivabile.


