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1. Si consideri il campo vettoriale

F (x, y, z) := (x, y, z2), (x, y, z) ∈ R3

e la semisfera

E := {(x, y, z) ∈ R3 |x2 + y2 + z2 ≤ 1, z ≥ 0}.

Si calcoli ∫
E

div F.

Usando tale risultato e il teorema della divergenza, ricavare poi∫
∂E

(x2 + y2 + z3) dH2(x, y, z).

dove N indica il campo normale esterno a ∂E.

2. Sia C la semicirconferenza orientata nel quadrante piano

{(0, y, z) | y ≥ 0, z ≥ 0}

avente l’origine come punto iniziale e (0, 0, 2) come punto finale. Calcolare∫
C

F

dove F è il campo vettoriale definito nell’esercizio n.1.

3. Calcolare ∫
C

z2ez

8z + 9i
dz

dove C è la circonferenza unitaria centrata nell’origine, percorsa in senso anti-
orario.


