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1. Si consideri la serie di funzioni

+∞�

n=0

n(x2 + 1)

n3x2 + 1
, x ∈ R.

• Studiare la convergenza puntuale di tale serie;

• Provare che essa converge totalmente in ogni insieme del tipo

(−∞,−a] ∪ [a,+∞)

con a > 0;

• Cosa si può dire della continuità della funzione somma?

2. Provare che la funzione γ : [−1, 1] → R3 definita come segue

γ(t) :=

��
t, t2 cos 1

t , t
2 sin 1

t

�
se t �= 0,

0 se t = 0

è differenziabile in 0 e vale [dγ(0)] = (1, 0, 0)t. Determinare inoltre i punti di
massimo e minimo assoluti di ϕ|γ([−1,1]), dove

ϕ(x, y, z) :=
�
y2 + z2 − y2 − z2, (x, y, z) ∈ R3.

3. Determinare la soluzione generale della seguente equazione differenziale
ordinaria lineare

y��(x)− 3y�(x) +
9

4
y(x) =

9

4
x+ 6.

Ricavare poi la soluzione tale che y(0) = y(1) = 5.


