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RISOLUZIONE DEGLI ESERCIZI

Esercizio 1

17, sz 1 < 1 (x| 1\ |z 1
™ (n) + nlel || = n \n + nlzl | 7 n2 * nl+lzl

Di conseguenza la serie converge assolutamente (e quindi anche semplicemente)
per ogni x € R\ {0}.

Se 0 < a < b < 400, la medesima disuguaglianza implica
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per ogni x € [a,b], i.e.
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Percio la serie converge totalmente in L>([a, b]).
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Esercizio 2
Se F := (F1, F») con
Fl(ili,y,Z):::I:-l-y—i—l, F2($,y72):y+25+1

allora si ha

F e CYR3R?), R=FY0).

110
DF(.Z’,y,Z):(O 1 1)

ogni punto di R & regolare. Quindi se (z,y, z) minimizza ¢|g, per il teorema dei
moltiplicatori di Lagrange devono esistere due numeri reali A\; e A tali che

Dato che

V‘P(fﬂvyaz) = )\IVFl(xvya Z) + AQVFQ(%,Q,Z)

cioe
(xvyvz) = )\1(17 1a0) + )‘2(0: 1, 1) = ()‘17>‘1 + )‘Za )‘2)

Vale quindi il sistema di identita

T =M\
y=A1+ Ao
Z= Ao
r+y+1=0
y+z2+1=0

da cui si ricava facilmente

(z,y,2) =(—1/3,-2/3,-1/3).



Esercizio 3

Osserviamo che @1 e (2 sono le componenti connesse del dominio @ di F.
Inoltre @1 stellato e, come si verifica subito, F|g, soddisfa la condizione delle
derivate incrociate, i.e.

D2F1(=’I7,y) - D1F2(93,y)7 per Ogni ($7y> € Ql'

Allora F|g, ha potenziale e quindi & conservativo.

Infine, non pud esistere un potenziale ¢ di F. Altrimenti ¢|g, sarebbe un
potenziale di F|q, e quindi quest’ultimo dovrebbe soddisfare la condizione delle
derivate incrociate, che banalmente non vale.



